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Ubungen - Blatt 8

Aufgabe 1

Sei G eine Gruppe, die auf einer abelsche Gruppe A operiert.
Wir sagen, dass ein n-Kozykel f € €"(G,A) ist normalisiert wenn gilt

gi=1 :>f(g1,...,gn) ist trivial fiir jede g1,...,8i-1,8i+1,---,8n € G
Beweisen Sie, dass jede Element f € Z"(G,A) C ¢"(G,A) dquivalent zu einem normalisierte
1-Kozykel ist.
Tipp: Nach Induktion definieren Sie fy, ..., f, € €"(G,A) und @y,..., @, so dass
fo=Fofi=fior =Sl firi=1,....n
(Pi<gl7---7gn—1) = (_1>l 1fl— (g17"'7gl—1717g17"'7gn—1> firi = 17"'7”

und Beweisen Sie, dass f;, normalisiert ist, und f — f,, ein n-Korénder ist.

Aufgabe 2

Sei G eine Gruppe, die auf einer abelsche Gruppe A operiert.
Sei f: G*> — A eine normalisierte 2-Kozykel. Wir definieren dann eine Verkniipfung auf der
Menge A x G

(a1,81)(a2,82) = (f(g1,82) + a1 +g1(a2),8182)-

Beweisen Sie, dass die Menge A X G, mit dieser Verkniipfung eine Gruppe ist, mit Neutralele-
ment (0, 1).

Aufgabe 3
Sei G die Gruppe mit zwei Elementen und sei o € G die nicht triviale Element. Die Gruppe G
operiert auf einer abelsche Gruppe A.
Sei f: G*> — A eine normalisierte 2-Kozykel. Wir definieren v(f) = f(0,0) € A. Beweisen
Sie, dass v ein Isomorphismus

H?*(G,A) = A%/{ac(a) |ac A}

induziert.



