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Aufgabe 1

1. Sei F ∈ C[x0, . . . ,xn] ein irreduzibles homogenes Polynom. Zeigen Sie dass

PF = {(x0 : · · · : xn) ∈ Pn | F(x0, . . . ,xn) = 0}

ein Primdivisor von Pn ist.

2. Sei P ein Primdivisor von Pn, zeigen Sie dass P = PF für ein irreduzibles homogenes
Polynom F ∈ C[x0, . . . ,xn] gilt.

Aufgabe 2
Sei X ⊂ Pm eine projektive Varietät, die in keiner Hyperebene liegt. Wir sagen, dass eine
Untermenge V ⊂ X ein Hyperebenenschnitt ist, wenn eine Hyperebene H ⊂ Pm existiert, so
dass V = X ∩H gilt.

1. Zeigen Sie, dass jeder hyperebene Sektion V von X Dimension dimX−1 hat. Wir können
dann V als ein Divisor von X sehen.

2. Zeigen Sie, dass zwei Hyperebenschnitte von X immer linear äquivalent sind.

Aufgabe 3
Sei X = {(w : x : y : z) ∈ P3 | w(w2 + x2) = y(y2 + z2)}. Zeigen Sie, dass die Kurven

C = {(w : x : y : z) ∈ P3 | w = y,x2 + z2 = 0}

D = {(w : x : y : z) ∈ P3 | w = 2y,7y2 +2x2− z2 = 0}

auf X liegen. Sind diese Kurven irreduzibel?
Beweisen Sie, dass C ∼ D in Div(X).


